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A B pontversenyben kitiizott feladatok
(5278-5285.)

B. 5278. Nevesincs iskoldban a végzos redlosok négy csoportot alkotnak, van-
nak matekosok, fizikdsok, kémidsok és bioszosok. Egy napon a menzan mindannyian
egy nagy, kerek asztalnél iilnek egyiitt, mindenkivel szemben iil valaki és mindenki-
nek van bal oldali és jobb oldali szomszédja. Barkit vélasztunk ki, két szomszédjaval
és a vele szemben iil6vel csupa kiilonbozé csoport tagjai. Hanyan lehetnek a végzés
realosok, ha 20-nél kevesebben vannak?

(3 pont) Javasolta: Kozma Katalin Abigél (Gy6r)

B. 5279. Egy derékszogli szogtartomanyba két kort irtunk. Az egyik kor
az egyik szogszarat az A pontban, a masik kor a masik szogszérat a B pontban
érinti. A két kor egymast is érinti a C pontban. Hatdrozzuk meg az AC B< nagy-
sagat.

(3 pont) Javasolta: Biré Balint (Eger)

B. 5280. Legyenek a > 2, b és ¢ valos szamok. Tekintsiik a kovetkez6 harom
allitast.

(1) Az ax® + bx + ¢ = 0 egyenletnek nincs valés megoldésa.

(2) Az (a — 1)2® + (b — 1)z + (¢ — 1) = 0 egyenletnek 1 valés megolddsa van.

(3) Az (a —2)2® + (b — 2)z + (¢ — 2) = 0 egyenletnek 2 valés megolddsa van.

a) Ha tudjuk, hogy az (1)-es és a (2)-es allitds igaz, akkor kovetkeztethetiink-e
arra, hogy a (3)-as &llitds is igaz?

b) Ha tudjuk, hogy a (2)-es és a (3)-as allitds igaz, akkor kovetkeztethetiink-e
arra, hogy az (1)-es allités is igaz?
(4 pont) Javasolta: Hujter Bdlint (Budapest)

B. 5281. Bizonyitsuk be, hogy minden d > 1 pozitiv egész szamhoz taldlhatd
egy olyan pozitiv egész szam, amelynek osztéi ko6zott pontosan ugyanannyi d-vel
oszthato van, mint d-vel nem oszthato.

(5 pont) Javasolta: Hugjter Balint (Budapest)

B. 5282. Az ABC hegyesszogi haromszoghben az A-bdl indulé magassag talp-
pontja T, a T pont merdleges vetiilete az AB oldalon D, az AC oldalon pedig E.
Legyen F' a BC oldal és az ABE kor méasodik, B-tél kiilonbozé metszéspontja, és
hasonléan, legyen G a BC oldal és az AC'D kor mésodik, C-t6l1 kiilonb6z6 metszés-
pontja. Mutassuk meg, hogy TF = TG.

(5 pont) Javasolta: Kds Géza (Budapest)

B. 5283. Az N konvex négyszog tartalmaz egy r sugaru korlapot. Mutassuk
meg, hogy NN keriilete legaldabb 8r.

(4 pont) Javasolta: Vigh Viktor (Séndorfalva)
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B. 5284. Legyen n > 2. Aladar kivalasztotta a 2n csicsu teljes graf egy élét.
Paula egy forintért rakérdezhet, hogy egy altala megadott teljes parositasban ben-
ne van-e a kivalasztott él. Legaldbb hany forint lapul Paula zsebében, ha tigyes
kérdésekkel biztosan ki tudja taldlni, hogy melyik él lett kivdlasztva?

(6 pont) Javasolta: Pach Péter Pdl (Budapest)

B. 5285. A hegyesszogli ABC haromszoghen AB = AC. A haromszog koré irt
korén igy mozognak az A’, B’ és C' pontok, hogy az A’B’C’ hdromszdg mindig
egybevdgd és azonos irdnyitdsi az ABC haromszoggel. Legyen a BB’ és CC’
egyenesek metszéspontja P. Mutassuk meg, hogy az A'P egyenesek egy rogzitett
ponton mennek at.

(6 pont) Javasolta: Kds Géza (Budapest)

Bekiildési hatarid6: 2023. januar 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal .hu/munkafuzet

Az A pontversenyben Kkitlizott
nehezebb feladatok
(839-841.)

A. 839. Adott egy véges, egyszerl, irdanyitatlan graf. Anna minden élre pozitiv
valds szamokat ir Ggy, hogy barmely csicsra a csiicsba befutd élekre irt szamok
Osszege kisebb egynél. Balazs szeretné gy megszdmozni a csicsokat nemnegativ
valos szamokkal, hogy ha tetszlleges v csucsra a vy szamot irta, és a csticsbdl

kiindulé élekre Anna rendre az eq,eo,..., e, szamokat irta, tovabbd ezen élek
k
mésik végein rendre a vq, v, . .., v szdmok szerepelnek, akkor vy = Y e;v; + 2022
i=1

teljesiiljon. Mutassuk meg, hogy Baldzs mindig meg tudja igy szamozni a csicsokat
fiiggetleniil a graftdl és az Anna altal megadott szamozastol.

Javasolta: Varga Boldizsdr (Verdce)

A. 840. Az ABC héaromszog beirt kore az oldalakat az X, Y és Z pontban

érinti. Az XY Z haromszogben az X és az Y csiicsbdl indulé magassdgok talppontjai

X' é6sY'. Az X'Y' egyenes az ABC hdromszog koriilirt korét a P és a Q pontban
metszi. Bizonyitandd, hogy X, Y, P és Q egy korre esnek.

Javasolta: Simon Ldszlé (Budapest)

A. 841. Oldjuk meg a 2% 4 p® = nP~! egyenletet a nemnegativ egész szamok
halmazan, ahol p primszam.

Javasolta: Weisz Mdté (Cambridge)

Bekiildési hatarid6: 2023. januar 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
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