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B. 5276. Bizonyitsuk be, hogy végtelen sok olyan pozitiv egész k szam létezik,
amelyre 2* szdmjegyeinek Osszege

a) kisebb;

b) nagyobb,
mint 2*1 szdmjegyeinek Gsszege.

(6 pont) Javasolta: Sdndor Csaba (Budapest)

B. 5277. Az ABC haromszogbe irt kor kozéppontja I. A BC A koriv felezs-
pontja F'| az F'I egyenes a koriilirt kort mésodszor az M pontban metszi. Mutassuk
meg, hogy a C M egyenes atmegy a beirt és a koriilirt kor kiilsé hasonlésagi pontjan.

(6 pont) Javasolta: Kds Géza (Budapest)
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A. 836. Minden i € N esetén legyen A;, B; és C; hiarom véges és paronként
diszjunkt részhalmaza N-nek. Tegyiik fel, hogy N minden, A, B és C halmazokbdl
allé particidjahoz létezik ¢ € N gy, hogy A; C A, B; C B és C; C C. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor 1étezik véges S C N is, melyre N minden A, B és C' halmazokbdl
allé particiéjdhoz létezik i € S gy, hogy A; C A, B, C B és C; C C.

Az A pontversenyben Kkitlizott
nehezebb feladatok
(836-838.)

Javasolta: Imolay Andrds (Budapest)

A. 837. Az A1 Ay A3 Ay tetraéder minden éle érint egy G gombot; az A; csicsbdl
a G-hez hizott érint6szakasz hossza legyen a;. Mutassuk meg, hogy

4 2 4
1 1
(a)=2(X%)
i=1 =1 7
Javasolta: Vigh Viktor (Szeged)
A.838. Az X C Z* ésY C Z* halmazokat bajtarsiasnak nevezziik, ha minden
pozitiv egész n el6all n = xy alakban, ahol z € X és y € Y. Jelsljiik X (n)-nel és

Y (n)-nel azt, hogy az X és Y halmazoknak hany eleme van az els§ n pozitiv egész
kozott.
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Legyen f: Z1t — RT egy tetszbleges végtelenbe tarté fiiggvény. Bizonyitsuk
X(n) , Y(n)
= 6s —
tartanak, és tetszbleges € > 0-ra létezik olyan n € Z*, hogy

be, hogy 1éteznek olyan X és Y bajtarsias halmazok, hogy is a 0-hoz

min { X (n),Y (n)}
f(n)

<E.
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m Informatikabdl kittizott feladatok

I. 574. Egy hosszu polcon dobozok helyezkednek el sorban egymés mellett,
melyeket pozitiv egész szamok azonositanak. Egy robot képes arra, hogy a polcrdl
levegyen egy dobozt, képes arra, hogy magandl tartson egy dobozt, és képes arra,
hogy a polcon egy iires helyre elhelyezze a maganal tartott dobozt. Ezenkiviil
a robot a polc elejétdl a végéig tud mozogni elére és vissza, akar ugy is, hogy dobozt
hoz magéval, valamint képes arra, hogy mozgas kézben egy polcon 1évé dobozt egy
szomszédos iires helyre toljon at. A robot rendezé algoritmusa a kovetkezdk szerint
vezérli a robotot:

1. Elindul a polc elejétol, és ha van olyan doboz, amely nagyobb azonosité szam-
mal rendelkezik, mint az utana kovetkez6 doboz, akkor azt leveszi a polcrdl.

2. Mozog tovabb a polc vége felé, mikdzben tartja a kivett dobozt, és minden
olyan dobozt a polc eleje felé tol a szomszédos iires helyre, amely kisebb
azonosité szamu, mint az a doboz, amit a kezében tart.

3. Ha talal olyan dobozt, amely nagyobb azonosité szamu, mint a kezében tartott
doboz, akkor azt mar nem tolja a polc eleje felé, hanem az azt megel6z6 tires
helyre leteszi a maganal tartott dobozt. Ezutan visszatér a polc elejére, ahol
az 1. pont szerint kezdi ismét a miikodését.

4. Ha a polc elejétol indulva nem talal olyan dobozt, amely nagyobb azonosité
szammal rendelkezne, mint a kdvetkezd doboz, akkor abbahagyja a rendezést,
mivel a dobozok az azonosité szamok szerint névekvo sorrendben vannak.

Készitsiink programot, amely adott dobozok esetén megadja, hogy a robotnak
hanyszor kell levennie dobozt a polcrdl, illetve hanyszor kell egy hellyel odébb tolnia
dobozt!
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