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A B pontversenyben kitiizott feladatok
(5270-5277.)

B. 5270. n? darab egységnyi oldalti sza-
bélyos haromszoghdl egy n egység oldalu

haromszoget allitottunk Ossze, és a kis hé- 3
romszogeket felvaltva sotétre és viladgosra 6 8
szineztiik. A haromszogekbe beirtuk sorban

az 1,2,3,...,n? szémokat az dbra szerint. 11 A\13 A 15
Mennyi a sotét haromszogekbe irt szamok

.. 2 18 AN\20 M 22 M\ 24

Osszege’ A & A é é

o) AANAENA
Javasolta: Németh Ldszlé (Fonyéd) . .

B. 5271. Legyen ABC olyan egyenl szari derékszogli haromszog, amelyben
a C cstcsndl van a derékszog. Jeloljitkk ki az AB oldal belsejében az A’, a BC
oldal belsejében a B’ és a C'A oldal belsejében a C’ pontokat tgy, hogy az A’B'C’
haromszog hasonlé legyen az ABC haromszoghoz.

Mutassuk meg, hogy az AB oldal felezOpontja, az A’'B’ szakasz felezOpontja
és a C pont egy egyenesre esik.

(3 pont) Javasolta: Hajdu Endre (Sopron) és Hujter Mihdly (Budapest)

B. 5272. Egy bolha a koordindtarendszer (a,b) pontjabdl indul, ahol a, b pozitiv
egészek. Egy-egy ugrédssal balra vagy lefele mozog egységnyit. Addig ugral, amig el
nem éri az x vagy az y tengelyt. A lehetséges ugrassorozatok hanyadrésze végzodik
az x tengelyen?

(4 pont) Meljin David (Kecskemét) 6tletébol
B. 5273. Kijeloljiik az ABC egyenl6 oldalt haromszog AB oldalan a D, a BC

oldalan pedig az F pontot ugy, hogy BCD< = 45° és CDE< = 30°. Mutassuk
meg, hogy BE = 2AD.

(4 pont) Javasolta: Réka Sandor (Nyiregyhéza)

B. 5274. Az a < b pozitiv egészek szorzata négyzetszam. Mutassuk meg, hogy
van olyan x pozitiv egész, amelyre a < 22 < b.

(5 pont) Javasolta: Réka Sdndor (Nyiregyhéza)

B. 5275. Van-e olyan irraciondlis a szdm, amelyre a3 racionalis?
(5 pont) Javasolta: Hujter Balint (Budapest)
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B. 5276. Bizonyitsuk be, hogy végtelen sok olyan pozitiv egész k szam létezik,
amelyre 2* szdmjegyeinek Osszege

a) kisebb;

b) nagyobb,
mint 2*1 szdmjegyeinek Gsszege.

(6 pont) Javasolta: Sdndor Csaba (Budapest)

B. 5277. Az ABC haromszogbe irt kor kozéppontja I. A BC A koriv felezs-
pontja F'| az F'I egyenes a koriilirt kort mésodszor az M pontban metszi. Mutassuk
meg, hogy a C M egyenes atmegy a beirt és a koriilirt kor kiilsé hasonlésagi pontjan.

(6 pont) Javasolta: Kds Géza (Budapest)

*
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A. 836. Minden i € N esetén legyen A;, B; és C; hiarom véges és paronként
diszjunkt részhalmaza N-nek. Tegyiik fel, hogy N minden, A, B és C halmazokbdl
allé particidjahoz létezik ¢ € N gy, hogy A; C A, B; C B és C; C C. Bizonyitsuk
be, hogy ekkor 1étezik véges S C N is, melyre N minden A, B és C' halmazokbdl
allé particiéjdhoz létezik i € S gy, hogy A; C A, B, C B és C; C C.

Az A pontversenyben Kkitlizott
nehezebb feladatok
(836-838.)

Javasolta: Imolay Andrds (Budapest)

A. 837. Az A1 Ay A3 Ay tetraéder minden éle érint egy G gombot; az A; csicsbdl
a G-hez hizott érint6szakasz hossza legyen a;. Mutassuk meg, hogy

4 2 4
1 1
(a)=2(X%)
i=1 =1 7
Javasolta: Vigh Viktor (Szeged)
A.838. Az X C Z* ésY C Z* halmazokat bajtarsiasnak nevezziik, ha minden
pozitiv egész n el6all n = xy alakban, ahol z € X és y € Y. Jelsljiik X (n)-nel és

Y (n)-nel azt, hogy az X és Y halmazoknak hany eleme van az els§ n pozitiv egész
kozott.
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