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B. 5251. Vegyiik fel azt az ABCD téglalapot a koordindtarendszerben, amely-
nek csicsai A(0,0), B(2022,0), C(2022,2), D(0,2). Tekintsiik azokat az egységnyi
teriiletlt haromszogeket, amelyek mindhdarom cstcsa a téglalap hosszabbik oldal-
parjanak egy-egy racspontja. Ezeket a haromszogeket szeretnénk megszinezni gy,
hogy azonos szinii haromszogeknek nem lehet kézos belsé pontjuk. Legalabb hany
szinre van ehhez sziikségiink?

(5 pont) Javasolta: Nagy Zoltin Loérant (Budapest)

B. 5252. Adott egy hat csicst ABCA;B;Cy poliéder, amelynek ABC' és
A1 B1Cy két haromszoglapja, tovdbbd az AA;, BBy és CCy élei parhuzamosak.
Az AA\B1B, BB1C1C és CC1A1A trapézlapok &tléinak metszéspontjai P, @
és R. Mutassuk meg, hogy az ABCPQR és A1B1C1PQR poliéderek térfogata
megegyezik.
(6 pont) Javasolta: Kocsis Szilveszter (Budapest)

n

B. 5253. Igaz-e, hogy ha (k:) paros, akkor az m elem S halmaz k elemi
részhalmazai parokba rendezhetck dgy, hogy az egy parba tartozé részhalmazok
szimmetrikus differencidja mindig 2 elemi?

(6 pont)

%

Bekiildési hatarid6: 2022. junius 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
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Az A pontversenyben kitlizott
nehezebb feladatok
(827-829.)

A. 827. Legyen n > 1 egész szam. Egy pakliban n-féle szinl és n-féle értékii
kértya van, minden szin és érték parbdl pontosan egy, azaz Osszesen n’ darab.
A paklit megkeverjiik, és kiosztjuk n jatékos kozott ugy, hogy mindenki n darab
kartyat kapjon. A jatékosok azt akarjak megcsindlni, hogy egy altaluk vélasztott
sorrendben leiilnek egy kor alaka asztalhoz, és az els6 jatékostol kezdve sorban
leraknak egy-egy lapot, mig végiil mindenki lerakta az Osszes lapjat dgy, hogy
mindig olyan kartyat kell rakni, amely sem szinben, sem értékben nem egyezik meg
a kozvetleniil elStte lerakott kértydval (az elsének lerakott kdrtya barmi lehet).
Mely n-ekre lehetséges, hogy gy lett kiosztva a pakli, hogy a jatékosok ezt nem
tudjdk megcesindlni? (A jdtékosok egyiittmiikddnek egymadssal, és ldtjdk egymds
lapjait.)

Javasolta: Kocsis Anett (Budapest)
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A. 828. Az ABC haromszog beirt korének kozéppontja I, hozzairt korei pedig
Qa, Qp és Qc. Legyen ¢4 az az egyenes, amely dtmegy az I pontbdl az 24 koérhoz
hizott érint6k érintési pontjain. Az £ és £ egyenesek hasonléan vannak definidlva.
Bizonyitsuk be, hogy az {4, {p és {c egyenesek &dltal meghatarozott haromszog
magassagpontja megegyezik az ABC' haromszog Nagel-pontjaval.

(Ha egy hdromszog csicsait osszekotjiik a szemkozti oldalhoz hozzairt korok
érintési pontjaival, a kapott harom szakasz kozos pontja a haromszog Nagel-pontja.)

Javasolta: Nikolai Beluhov (Bulgaria)

A. 829. Legyen G egy n csucsu egyszerli graf, melynek van legaldbb egy
éle, és tekintsiik a graf csicsainak azon S: V(G) — R>Y silyozésait, melyekre
> S(v) = 1. Legyen tovédbbd
vEV(Q)

f(G) = max L S(v)S(w),

ahol S végigfut az Osszes lehetséges stilyozason.

Bizonyitsuk be, hogy f(G) = # akkor és csak akkor teljesiil, ha G csucsai

lefedheték élek és paratlan korok diszjunkt unidjaval. (V(G) a G graf cstcsait,
E(G) a G graf éleit jeloli.)

Bekiildési hataridé: 2022. junius 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet

*

Informatikabdl kittizott feladatok

I. 565. Az el6z6 havi szamunkban megjelent tréfds fejtoré a kovetkezd volt:
,Helyezziink el hat fehér babut egy sakktdblara két vildagos készletbdl ugy, hogy
egy sOtét babut letéve barmely szabad mezore, az biztosan iithet6 legyen.”

Készitsiink programot, amely egy fejtoré megoldasat ellenérzi, tehat megadja,
hogy az elhelyezésben valéban minden szabadon maradt mez6t iitésben tartanak-e
a vilagos babuk.

A program a standard bemenet nyolc sordbdl olvasson be egy elhelyezést.
A sakkbédbuk betiijele: vezér = V, bastya = B, huszar = H, futé = F, kirdly = K,
gyalog = G. Az iiresen all6 mezdéket egy-egy sz6koz jeloli.

Ha az elhelyezés megfelels, akkor a program az OK iizenetet jelenitse meg
a standard kimeneten. Ha az elhelyezés nem jé, akkor a program a standard kimenet
nyolc soraba irja ki a sakktablat, jelolve a vildgos babukat, illetve jelenjen meg egy-
egy X karakter azokon a mezékon, amelyek nincsenek iitésben.
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