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Feladat. Lassuk be, hogy S-nek az s kozépponti (—d)-ardnyd kozéppontos
nagyitottja, S’, tartalmazza S-et. Ne olvass tovabb, segitség kivetkezik!

Segitség. Allitsuk els a p; pontot p; = AP+ NP F AP
+ Aa+1P) 41 alakban, ahol a A; egyiitthatok nemnegativak, és az Osszegiik 1.

Végill kimondhatjuk a cikk bevezetdjében szereplo sikbeli feladat d-dimenzids
valtozatat.

2. tétel. Adott R?-ben eqy zdrt, korldtos, konvex halmaz, K. Vegyiik az dsszes K
d@ltal tartalmazott szimplexet. Beldthatd (ezt hidd el), hogy ezek kizdtt van (esetleg
tobb) maximdlis d-dimenzids térfogati, legyen S ilyen szimplex. Ekkor, ha S-et az s
stlypontjabdl (—d)-szeresére nagyitjuk, akkor az igy kapott S’ szimplex tartalmazza

K-t

Bizonyitas. A tétel bizonyitasa az eddigi el6késziiletekkel ugyanaz, mint a sik-
beli eseté. Jellje S csticsait ay,...,a441,az S’ csticsait a},...,a}, ;. Ekkor 1. allitds
szerint minden S’-n kiviil es6 p ponthoz van egy i € {1,...,d + 1} index, hogy S’
az {aj,...,ay, } \{a}} pontok dltal meghatarozott hipersik egyik oldaldn taldlha-
t6, mig p a masikon. A (2) képlet alapjan konny( latni, hogy az

({alv S 7ad+1} \ {al}) U {p}

halmaz konvex burkaként kapott szimplex térfogata nagyobb S térfogatandl, ezért
p nem lehet K pontja. (]

Feladat. Lassuk be, hogy S-nek az s kozépponti (d 4 1)-ardnyu kézéppontos
nagyitottja tartalmazza K-t.

Hivatkozas
[1] Naszédi M.: Politépok és a gomb d-dimenzidban, KéMaL 68. évf. 9. sz. (2018).

Nasz6di Méarton

’\q
fom?> o
%) EGMO 20

Az idei Eurépai Léanyok Matematikai Olimpidjat (EGMO-t) Magyarorszag
szervezte 2022. aprilis 6-12. kozott Egerben. A verseny weboldala:

https://egmo2022.hu/.

Erre a megmérettetésre szervezo orszagként két csapatot is delegalhattunk.

A versenyen a Nemzetkozi Matematikai Didkolimpidhoz (IMO) hasonléan két
versenynap van, mindkét nap 3-3 feladatot kell megoldani 4,5 éra alatt. Minden
feladat 7 pontot ér. A feladattipusok a kovetkezdk voltak: geometria, szdmelmélet,
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algebra (elsé nap), algebra, kombinatorika, geometria (mdsodik nap). A feladat-
sorok és megoldasok a verseny hivatalos honlapjan elérhetoek:

https://www.egmo.org/egmos/egmoll/.
Idén 57 orszaghdl 222 résztvevd oldotta meg a feladatokat.

A magyar ldnyok kivalé eredményt értek el. A JHUN” csapat a hivatalos
eurdpai listan a 31 eurdpai orszag kozott az 5. helyet szerezte meg 96 ponttal.
Az 6sszes (57) résztvevd orszédgot tekintve a ,HUN” csapat 8., a ,HUNB” csapat
pedig (nem hivatalos eurépai csapatként) a 19. lett. Az egyéni eredmények:

Fiilop Csilla: 32 pont, eurdpai 3. hely, Gsszesitett 12. hely, aranyérem;
Kercs6-Molnar Anita: 25 pont, Osszesitett 35. hely, eziistérem;

Pahan Anita Dalma: 24 pont, eurdpai 24. hely, sszesitett 40. hely, ezistérem;
Somogyi Dalma: 22 pont, tsszesitett 51. hely, eziistérem;

Sztranyak Gabriella: 21 pont, eurdpai 33. hely, Osszesitett 56. hely, bronzérem;
Nagy Leila: 19 pont, eurdpai 44. hely, osszesitett 74. hely, bronzérem;

Ungar Eva: 16 pont, Gsszesitett 97. hely, bronzérem;

Beinschroth Ninett: 15 pont, dsszesitett 118. hely.

A végs6 eredménylista a
https://www.egmo.org/egmos/egmoll/scoreboard/
oldalon tanulményozhaté.
Koszonjitk a Morgan Stanley és A Gondolkodéds Oréme Alapitvény tdmoga-
tasat.
A jov6 évi verseny 2023. aprilis 13-19. kozott Portorozban lesz. Reméljiik,

hogy jovére is hasonléan sok lelkes lannyal talalkozhatunk a felkészités folyaméan
és a valogatoversenyeken.

Kiss Melinda Fléra, Baran Zsuzsa, Janzer Lili
az EGMO felkészité csapat nevében

Az EGMO 2022 feladatai

Els6 nap

1. Legyen ABC egy olyan hegyesszogii haromszog, ahol BC' < AB és BC <
< CA. A P pont az AB szakaszon, a (Q pont az AC' szakaszon helyezkedik el gy,
hogy P# B, Q # C és BQ = BC = CP. Legyen T az AP(Q haromszog koriilirt
korének kozéppontja, H az ABC haromszog magassagpontja, valamint S a BQ
és C'P egyenesek metszéspontja. Bizonyitsuk be, hogy a T, H és S pontok egy
egyenesre esnek.

2. Jelolje Z*T = {1,2,3,...} a pozitiv egész szdmok halmazit. Keressiik meg
az Osszes olyan f: ZT — ZT fiiggvényt, amire tetszdleges pozitiv egész a, b sza-
mokra az alabbi két feltétel mindegyike teljestil:

(1) flab) = f(a)f(b), és
(2) az f(a), f(b) és f(a+b) szamok koziil legaldbb kettd egyenld.
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