j} 2022.3.4 — 17:21 — 159. oldal — 31. lap KoMalL, 2022. mércius ﬁ}

—e

Az A pontversenyben kitlizott
nehezebb feladatok
(821-823.)

A. 821. a) Létezik-e olyan f: N? — N fiiggvény, melyre minden g: N — N
fiiggvény és m pozitiv egész esetén létezik n € N, melyre a {k € N: f(n,k) = g(k)}
halmaz elemszama legaldbb m?

b) Létezik-e olyan f: N? — N fiiggvény, melyre minden g : N — N fiiggvény
esetén létezik n € N, melyre a {k € N: f(n,k) = g(k)} halmaz elemszdma végtelen?

A. 822. Léteznek-e p, ¢, r raciondlis szamok, melyekre p+ g+7 = 0 és pgr = 17
Javasolta: Weisz Mdté (Cambridge)

A. 823. Legyen n pozitiv egész, és tekintsiik az S, = {(z,y,2): 1 <z < n,
1<y<n, 1<z<n, z,y,2 € N} kockaracsot. Létezik-e olyan n pozitiv egész,
melyre ki lehet vdlasztani S, elemei koziil t6bb, mint n./n-t igy, hogy bdrmely
két kivélasztott racspont koziil az egyiknek legalabb két koordindtija szigoruan
nagyobb legyen, mint a mésik megfelel6 két koordinatédja?

Javasolta: Csdka Endre (Budapest)

Bekiildési hatarid6: 2022. aprilis 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
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A matematikai logika logikusabb, mint gondolnank
IT.

Ha alaposan megfigyeljiik a cikk els6 részében kapott dbrat, egy tovabbi nye-
reséget is elkonyvelhetiink: ahogy az algebrdban, ugy a logikdban is vannak azo-
nossagok. Ezek egyike-masika kozismert, ahogy az algebrdban is vannak neveze-
tes azonossigok, példdul (a + b)2 = a? + 2ab + b%. A logikéban ilyen a ~(A A B) =
=-AV-B,vagy (A= B)AN(B—A)=A% B.

Ez utébbi kapcsan felmeriil, hogy miként lehet Gsszetettebb logikai kifejezése-
ket egyszerlibb alakra hozni. Nos, ez egyaltalan nem bonyolult. A kénnyebb megér-
tés kedvéért foglaljuk tablazatba az 6t alapmiivelet eredményének szabalyat. Elég
csak az egyik allapotot megjegyezni, a tobbi esetben mindig a tagadasa lesz az ered-
mény: az és muvelet igaz, ha mind a két részallitas igaz, a vagy mivelet hamis, ha
mind a két részallitas hamis, a kizdro vagy miivelet igaz, ha a két részallitas logi-
kai értéke kiilonboz0, az azonossdg miivelet igaz, ha a két részallitas logikai értéke
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