GF 2021.11.20 — 8:59 — 479. oldal — 31. lap KoMalL, 2021. november EF

— P

C. 1690. Az AB szakasz folé rajzolt egységsugari félkor kozéppontja O.
Megrajzoljuk a félkor belsejébe a K kozépponti, OB atmérgju félkort, amelyet
az A pontbdl indulé félegyenes a C' pontban érint. Az O pontbdl az AC-re bocsa-
tott meréleges az AB atmérGji félkorvonalat a D pontban metszi. Bizonyitsuk be,
hogy a BD szakasz felez6pontja C'.

C. 1691. Hatarozzuk meg, mely p, ¢ pozitiv primszamokra teljesiil, hogy
P° =+ (p+q)* = 9900.

Feladatok 11. évfolyamtdl

C. 1692. Az ABCD négyzet DA oldalanak bels6 pontja P. A PBC'<-et felez6
egyenes a C'D oldalt a (Q pontban metszi, a @) pontbdél a BP egyenesre bocsatott
mer6leges talppontja R. Hatdrozzuk meg az AR és BQ) egyenesek hajldsszogét.

C. 1693. Egy kocka csticsai koziil véletlenszertien kivalasztunk négyet. Bar-
mely négy csucsot ugyanakkora valészintiséggel valasztunk ki. Mekkora az esélye,
hogy a négy csics tetraédert hataroz meg? Mi a valészintlisége, hogy a négy pont
egy szabdlyos tetraéder négy csicsa?

Javasolta: Zagyva Tiborné (Baja)
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Bekiildési hatarid6: 2021. december 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
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A B pontversenyben kitlizott feladatok
(5198-5205.)

B. 5198. Ha az asztalom tetejére teszem a teknésomet, akkor a foldon allo
macskam fejéhez képest a teknOs feje 70 cm-rel van feljebb. Ha a macskdmat
teszem az asztal tetejére, akkor a foldon &allé6 kutyam fejéhez képest 80 cm-rel
lesz magasabban a macska feje. Ha pedig a kutyamat teszem az asztalra, akkor
a foldon 4ll6 teknéshoz képest 120 cm-rel lesz magasabban a kutya feje. Hany cm
magas az asztalom?

(3 pont) Kocsis Szilveszter (Budapest) 6tlete alapjan
B. 5199. Egy sakktabla minden mezGjére egy érmét tesziink Fejjel felfelé.
Megengedett 1épés, hogy harom kozvetleniil egymas mellett 1év6 érmét egy sorban

vagy egy oszlopban egyszerre megforditsunk. El lehet-e érni azt, hogy minden érme
Iréssal legyen felfelé?

(4 pont) Javasolta: Gdspdr Merse Eléd (Budapest)
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B. 5200. Az AgA; = 1 dtmér6ju fél-
korvonalon felvessziik az A, pontot ugy,
hogy AgA;As<t = 1°. Ezutan a korvonal
A1 Ay ivén felvessziik az Az pontot ugy,
hogy A1 AsAz<t = 2°. Ezt folytatjuk a ko-
vetkezék szerint: az Apyq pontot a kor-
vonal Ap_1 Ay tvén vélasztjuk tgy, hogy
Ak-flAk-AkJrl SZég k fok (k = 3, 47 PN ,9)
Milyen hosszti az AgAig szakasz? (Az dbra tdjékoztatd jellegii.)

(3 pont)

B. 5201. Legyenek az n pozitiv egész szdm pozitiv osztéi 1 = d; < dsy < ... <
< dj, = n. Hatdrozzuk meg azokat az Gsszetett n szamokat, amelyekre dy, dy + da,
di+dy+ds, ..., dy +do+ ...+ di_1 szdmok mind oszt6i n-nek.

(4 pont) Javasolta: Sdandor Csaba (Budapest)

B. 5202. Két raciondlis szamot ismerdsnek neveziink, ha van olyan p/q, illetve
r/s alakjuk (p, ¢, r, s egészek), amelyekre |ps — gr| = 1. Hany kozos ismerdse lehet
két ismerds racionalis szamnak?

(5 pont) Javasolta: Kocsis Szilveszter (Budapest)

B. 5203. Az ABC haromszégben AB > BC, a beirt kor érintési pontjai a BC,
CA és AB oldalakon rendre Ag, By és Cy, tovabbd az AC oldalhoz irt kor az AC ol-
dalt a By pontban érinti. Mutassuk meg, hogy az AgB; és ByCy szakaszok met-
széspontja akkor és csak akkor van rajta a B csicsbdl induld belsé szogfelezon, ha
a C csuicsndl 1évo szog 90°.

(5 pont) Javasolta: Hollé Gdbor (Budapest)

B. 5204. Legyenek 1 < a,b, c,d < 4 valds szamok. Bizonyitsuk be, hogy

11 1 1
16<(a+b+c+d)<a+b+c+d><25.

(6 pont) Javasolta: Szoldatics Jozsef (Budapest)

B. 5205. Adott a sikon négy kor: a k1 kor belsejében a ko, a ko belsejében a k3,
és a k3 belsejében a k4 kor. Adott tovabba harom egyenes, e, ey és e3, amelyek
koziil semelyik ketté sem parhuzamos, és mind a négy kort metszik. Mindegyik
1 =1,2,3 esetén legyenek az e; egyenes metszéspontjai a korokkel A;, B;, C;, D;, E;,
F;, G; és H;, ebben a sorrendben. Igazoljuk, hogy ha A1 B + E1Fy, = C1 D1+ G1H,
és Ay By + FoFy = Cy Do + G9Hs, akkor A3Bs + E3F3 = C3Ds + G3Hs.

(6 pont)
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