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Az A pontversenyben kitiizott
nehezebb feladatok
(797-799.)

A. 797. Egy iires halmazt nem tartalmazé H halmazrendszer szdvevényes,
hogy ha minden A és B H-beli diszjunkt halmazpérra létezik b € B, hogy A U {b}
is H-ban van vagy létezik a € A, hogy B U {a} is H-ban van.

Tegyiik fel, hogy n egyelemii halmaz, {1},{2},...,{n}, mind a szévevényes
H halmazrendszerben van. Mutassuk meg, hogy ha n > k(k+1)/2, akkor van
H-ban egy legaldbb k + 1 elemii halmaz, és ez minden k-ra éles, azaz ha
n = k(k+1)/2, akkor még lehet minden H-beli halmaz legfeljebb k elemii.

A. 798. Legyen 0 < p <1 adott. Kezdetben van n darab pénzérménk, me-
lyeket feldobva mindegyik eredménye p eséllyel fej, 1 — p eséllyel irds (a dobdsok
eredménye egymdstdl fiiggetlen). Egy korben feldobjuk a pénzérméket, és kivessziik
azokat, melyeknél az eredmény fej. Ezt addig ismételjiik, amig az Gsszes érme el
nem fogy. Jelolje k, az ehhez sziikséges korck szaménak varhatd értékét. Bizo-
nyitsuk be, hogy létezik olyan ¢ > 0 szdm, mellyel minden n pozitiv egész esetén
teljesiil, hogy
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A. 799. Egy adott A; As By By négyszogre a P pontot fenomendlisnak nevez-
ziik, ha az A1 Ay és BBy szakaszok ugyanakkora szogben latszanak a P pontbdl
(azaz a PAj Ay és PB; By — akdr degenerélt — haromszogek P-nél 16v6 (irdnyitatlan)
belsd szogei megegyeznek).

A sikon meg van jelolve harom nem egy egyenesen fekvd pont, Ay, A és Bj.
Bizonyitando, hogy létezik egy korlap, melynek tetszéleges Bo pontjara A As B Bo
egy konvex négyszog, melyhez egy derékszogli vonalzd segitségével szerkeszthetd
hét kiillonboz6 fenomendlis pont.

Egy derékszogli vonalzéval a kivetkez6 két szerkesztési 1épés megengedett:
1) ha adva van két pont, akkor megszerkeszthet a rajtuk dtmené egyenes;

1) ha adva van egy pont és egy egyenes, akkor megszerkesztheté a pontbdl
az egyenesre allitott merdleges.

Javasolta: Bdn-Szabé Aron (Budapest)
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