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1. Valtsunk be 10-szer minden egyes orszdgban, a valtasok utdn az egyes orszagok
valutdjabol lesz: a1, as, ..., a9 darabunk.

2. Ezutan valtsunk be minden i-re az i-edik orszdgban L%J alkalommal. A val-
tasok utdn az egyes orszdgok valutajabdl lesz: af,ab, ..., a},.

3. Ismételjiik az el6z6 1épést, ameddig nem csokken minden valutank darabszama
10 ala.

Az igy gondolkod6 megoldéknak abban igaza van, hogy ezeket a valtasokat
elébb-utébb tényleg el fogjuk tudni végezni. Arra azonban senki nem irt kelléen
meggy6z6 érvet, hogy egy mésféle valtdssorozattal miért nem lehet esetleg elérni,
hogy valamelyik orszagban ennél is tobbszor tudjunk véaltani. Az igy érvel6 dolgo-
zatok altalaban 4 pontot kaptak.

44 dolgozat érkezett. 6 pontos 20 versenyzd: Béan-Szabd Aron, Csonka Illés,
Duchon Marton, Filop Csilla, Hegedlis Daniel, Janosik M&té, Kercsé-Molnar Anita,
Kovacs Tamas, Kokényesi Mark Péter, Mezey Dorottya, Méra Marton Barnabés, Moéricz
Benjdmin, Nador Benedek, Németh Marton, Simon L&szlé Bence, Sztranydk Gabriella,
Terjék Andras Jozsef, Téth Bélint, Torok Agoston7 Varga Boldizsar. 5 pontos 2,
4 pontos 13, 3 pontos 1, 2 pontos 5, 1 pontos 1, 0 pontos 2 dolgozat.

A C pontversenyben kitiizott gyakorlatok
(1665-1671.)

Feladatok 10. évfolyamig

C. 1665. A KOMAL sz6 minden betiije egy-egy tizes szdmrendszerbeli szdm-
jegyet jelol. Hatérozzuk meg a KOMAL 6tjegyti szamot, ha fennéllnak a kovetkezd

egyenlségek:

(1) M+ O+ L=KA,
(2) 0+ L=KK,
(3) K+ O+ M =10,
(4) A-L=42.

C. 1666. Az ABC hegyesszogii hdromszog A pontbdl induld belso szogfelezo-
jének metszéspontja a B-b6l indulé belsé szogfelezbvel, valamint a BC' oldallal K,
illetve D. Az A pontbdl induld bels6 szogfelezé metszéspontja a B-bol induld bels
szogfelezével, valamint a BC oldallal K, illetve D. Az AD szogfelezore a K pont-
ban allitott merdleges az AB oldalt az FE pontban metszi. Az F pontbdl a BC-re
allitott merdleges talppontja F'. Bocsassunk merélegest a D pontbdl az AB egye-
nesre, a meroleges talppontja T'. Bizonyitsuk be, hogy T pont illeszkedik a K EF
haromszog koriilirt korére.
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Feladatok mindenkinek

C. 1667. Legyen

C=(=3)"+ (=37 + (=3 +... 4 (=3)*".

Hatarozzuk meg a B 4+ C — A szdm utols6 szamjegyét.

C. 1668. Az ABCD paralelogramma AB, BC, CD, DA oldalainak felez6-
pontjai rendre E, F', G, H. Az AF és AG egyenesek a BD atlot a K, illetve L
pontban metszik. Mutassuk meg, hogy az EF K és GH L haromszogek teriiletének
Osszege az K L haromszog teriiletével egyenlo.

~ C. 1669. Adott az N = abe tizes szamrendszerbeli hiromjegyti szam. Az M =
= abc nem tizes szamrendszerbeli szam értéke 2N. Hatarozzuk meg az N szamot.

Feladatok 11. évfolyamtol

C. 1670. Legyenek a és b tetszéleges egész szamok, amelyekre 3a — 2b oszthaté
13-mal. Bizonyitsuk be, hogy ekkor 4a + 19b és 38a + 57b is oszthaté 13-mal.

C. 1671. Az ABCD paralelogramma S sikjara merdlegesen az AFE, BF', CG,
DH szakaszokat allitottuk az S sik altal meghatdrozott egyik féltérben. A CGEA
és DHF B négyszogek tertiletét T, illetve ¢ jeloli. Igazoljuk, hogy ha

T AC

t BD’
akkor az F, F', G, H pontok egy sikra illeszkednek.

*

Bekiildési hatarid6: 2021. majus 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet

*

A B pontversenyben kittizott feladatok
(5166-5173.)

B. 5166. Vannak-e olyan 3-ndl nagyobb p, r primszamok, amelyekre
2p? + 7r? + 2021 széamjegyeinek Osszege négyzetszam?

(3 pont)
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