Az els§ két dobds osszege gy lehet 10, ha a jatékos a (4;6), (6;4), vagy (5;5)
parositasok valamelyikét dobja. Ennek a valdszintisége 3_36

Az els6 két dobds tsszege tgy lehet 6, ha a jatékos az (1;5), (5;1), (2;4), (4;2)
vagy (3;3) pérositdsok valamelyikét dobja. Ennek a valdszintisége %.

Az elsé két dobast kovetd dobds dsszege gy lehet 4, ha a jatékos az (1;3),
(3;1) vagy (2;2) parositdsok valamelyikét dobja. Ennek a valdszintisége %

(A két egymads utani dobds egymdstdl fiiggetlen esemény), igy ennek a valészi-
niisége ;’—6 . %. A keresett valésziniiség:

3 5 3 41

%+%~%_432z0,095.
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C gyakorlat megoldasa

C. 1552. Bizonyitsuk be, hogy ha 0 < a <1 és0 < b < 1, akkor

2ab 2ab

1 _— —>1.
Ogaa+b Ogba+b

Javasolta: Réka Sdndor (Nyiregyhéza)

Megoldas. Vegyiik a és b harmonikus kozepét:
2 2 2ab

I .17 ath  4+0b
a+b b +

a

Léathato, hogy a feladatban a logaritmusok argumentumaként szerepld értékeket
kapjuk.

Legyen ¢ egy valds szdm, melyre teljesiil, hogy 0 < ¢ < 1. Ekkor az f(z) =
= log.(z) fiiggvény szigorian monoton cstkkend, de helyettesitési értéke a |0, 1]
tartomanyon végig pozitiv marad, hiszen x = 1-re f(x) = f(1) = log.(1) = 0. Mivel
a fiiggvény szigorian monoton csokken, ezért ha x1 < xo, akkor f(x1) > f(x2), és
egyenléség csak akkor allhat fenn, ha xy = xs.

A nevezetes kozepekre val6 Ossszefliggés szerint két pozitiv szam mértani ko-
zepe nem kisebb azok harmonikus kozepénél. Ez a-ra és b-re a kovetkezot jelenti:

Vab > 3;:_% Mivel a és b 1-nél kisebb pozitiv szdmok, ez (a fentiek alapjan) azt
jelenti, hogy

2ab 2ab
log, (Vab) < log, (aib) és log, (Vab) < log, (aib) .
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Mivel (a fentiek alapjan) tudjuk, hogy mind a négy logaritmikus kifejezés értéke
pozitiv, felirhatjuk, hogy

log, (Vab) log, (Vab) < log, (fﬂ) log, <a2a+bb) |

fgy tehat elég beldtnunk, hogy log,, (\/@) log, (\/@) > 1, hiszen ekkor a feladatban
szereplo egyenldtlenség is teljestil.

Tegyiik fel, hogy log, (\/@) log, (\/c%) > 1. Ekvivalens atalakitdsokat hasz-
nalva:

3 ~ log, (ab) - logb(ab)

log,, (ab) log (ab

)

9

) =
(log, a + log, b)(log, a + log, b) >
(1+ log, b)(log, a + 1) >

9

WV

log;, a + 1 + log, blog;, a + log, b

9

4
4
4
4
3.

log, b+ log; a + log, blog, a >

Az ismert Osszefiiggés szerint log, a = llgi“ b= 1og . Ezt felhasznalva az egyen-
16tlenség tovabb alakithato:
log, b+ ! +1>3
o
Ba log, b -

1
log, b+ ——>2
08, +1gab ;

(log, b)* — 2log, b+1 > 0,
(log, b—1)* > 0.

Egy valos szam négyzete mindig nemnegativ, igy ez az egyenlGtlenség mindig tel-
jesiil. Egyenl6ség log, b = 1 esetén &ll fenn. Ekkor a = b.

Mivel ekvivalens atalakitasokat végeztiink, igy a feladatban szereplé egyenl6t-
lenség is minden esetben teljesiil, és egyenléség a = b esetén &ll fenn.
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