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A C pontversenyben kitlizott gyakorlatok
(1567-1573.)

Feladatok 10. évfolyamig

C. 1567. Oldjuk meg az aldbbi egyenletet a valos szamparok halmazan:

222 — 4y + 4y* — 8z + 16 = 0.

Javasolta: Szalai Mdté (Szeged)

C. 1568. Az ABC haromszog AB oldalanak felezépontja D, AC oldaldnak
felezépontja F, a DEB és DEC haromszogek koriilirhaté koreinek kozéppontjai
pedig rendre P és @ (tegyiik fel, hogy P # Q). Bizonyitsuk be, hogy a PQ egyenes
meroleges BC-re.

Javasolta: Hegediis Ddaniel (Gyongyds)
Feladatok mindenkinek

C. 1569. Egy 24 {6s osztalyban paratlan sok gyereket hivnak Zséfianak. Tud-
juk, hogy koziiliik aki a névsorban legeldl van, az annyiadik a névsorban, ahany
Zsoéfia van, aki pedig a harmadik, annak a sorszama haromszor ennyi. Tudjuk tovab-
ba, hogy a névsorban minden Zséfia elott vagy utan szintén Zséfia van. Hatarozzuk
meg, hogy az osztalynévsor hanyadik helyein szerepelnek Zsofidk.

Hommer Ldszlé (Kemence) feladata nyomén

C. 1570. Egy hatszog minden szoge 120°, szemkozti cstcsait 0sszekotd atloi
egyenld hosszuak. Igazoljuk, hogy a hatszog forgasszimmetrikus.

Javasolta: Fried Katalin (Budapest)

C. 1571. Egy n x n-es tabldzatba egymast kovetden beirjuk 1-t8l n2-ig a po-
zitlv egész szdmokat: az elsd sorba 1-t8l n-ig; a mésodik sorba (n + 1)-t6l 2n-ig; és
igy tovabb. Bizonyitsuk be, hogy az egyik atléban szereplo szamok Osszege ugyan-
akkora, mint a masik atléban.

Feladatok 11. évfolyamtol

C. 1572. Az ABCD trapézban jeloljik az AC és BD atlok metszéspontjat M-
mel, az ABC, illetve az AC' D haromszogek koriilirt kéreinek kdzéppontjait rendre
N-nel, illetve P-vel. Bizonyitsuk be, hogy M, N és P pontosan akkor esik egy
egyenesre, ha ABC'D paralelogramma vagy hurtrapéz.
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C. 1573. Mutassuk meg, hogy a
12277, 4 727171 + 33n 4 4477,72 o 22n _ 11277,
Osszeg oszthatd 23-mal minden pozitiv egész n szam esetén.

Javasolta: Imre Tamds (Marosvésarhely)

Bekiildési hatarid6: 2019. december 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518

A B pontversenyben kitiizott feladatok
(5054-5061.)

B. 5054. Vannak-e olyan n és k pozitiv egész szamok, amelyekre

20% + 19% = 2019™ — 10™?

(4 pont) Javasolta: Imre Tamds (Marosvasarhely)

B. 5055. Adott a sikon a k kor. Mi azon haromszogek magassagpontjainak
mértani helye, amelyeknek k a koritilirt kore?

(3 pont)

B. 5056. Tekintsiik a valés szdmok halmazan értelmezett f(z) = 22 + bx + ¢
masodfoku fliggvényt. Tudjuk, hogy f zérushelyei a p és ¢ kiilonb6z6 primszamok,
tovabba f(p — q) = 6pq. Hatarozzuk meg a p és ¢ primszamokat, valamint irjuk fel
az f fliggvényt.

(3 pont) Javasolta: Bird Bdlint (Eger)

B. 5057. Az AB atfogdju derékszogii haromszog BC befogéjan vegyik fel
a D és E pontokat ugy, hogy DAC< = EAD< = BAE<. A C csicsbdl az AD
szakaszra, a D pontbdl az AB atfogéra bocsatott merdleges talppontjai rendre F
és K. Az AF szakaszt a CK egyenes a H pontban, a H ponton keresztiill az AD-

vel huzott parhuzamos a BC szakaszt az M pontban metszi. Mutassuk meg, hogy
a CHM haromszog koriilirt korének kozéppontja az F' pont.

(5 pont) Javasolta: Biré Balint (Eger)
B. 5058. Az ABC hiaromszog belsejében vegyiink fel egy tetszéleges P pontot.

Az AP, BP és CP egyenesek a BC, AC, illetve AB oldalakat rendre Ay, By és C
pontokban metszik. Igazoljuk, hogy

AP BP CP _
AP BP CiP”

(4 pont) Javasolta: Németh Ldszlé (Fonyéd)
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