GF 2019.10.7 — 18:27 — 415. oldal — 31. lap KoMalL, 2019. oktéber ?

K. 630. Egy parti végén, mikor mar mindenki indul hazafelé, a nék a ncékkel,
a férfiak a férfiakkal kezet fognak. A bucsuzkodds kozben betoppan a hézigazda
egyik baratja, aki mindazokkal kezet fog (férfiakkal és nokkel is), akiket ismer.
Osszesen 83 kézfogds tortént. Tudjuk, hogy a partin résztvevd férfiak koziil 5-nek
ott volt a felesége is. Hany embert ismerhet a hézigazda betoppand baratja?

K. 631. Indokoljuk 1épésrdl 1épésre, hogy igaz a kovetkezo dllitas: ha tiz pozitiv
egész szam szorzata harom nullara végzdédik, akkor van kozottitk hat olyan szam,
amelyek szorzatara ugyanez teljesiil.

K. 632. Egy apa egy kosar szilvdt osztott szét a fiai kozott a kovetkezo
médon: az elsének adott 2-t, és a maradék n-ed részét, a masodiknak 4-et és
a maradék n-ed részét, a harmadiknak 6-ot és a maradék n-ed részét, és igy tovabb.
Az utolsé részt magdnak tartotta meg. Az osztozkodds végére az deriilt ki, hogy
mindenki egyforma mennyiségii szilvat kapott. Mennyi legyen n értéke, hogy a fenti
osztozkodds megvaldsithato legyen, ha legalabb 2 fia van az apanak?

K. 633. Dorka gondolt egy egész szamra, amely legalabb 3 és legfeljebb 25.
Anndnak megmondta, hogy az a szdm négyzetszdm-e, prim-e, és 5 t&bbszorose-e.
Anna a valaszokbdl mar egyértelmiien tudta, hogy Dorka melyik szamra gondolt.
Melyik szamra gondolhatott Dorka?
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A C pontversenyben kititizott gyakorlatok
(1560-1566.)

Feladatok 10. évfolyamig

C. 1560. Egy iskola hat osztédlya kirandulni megy Pécsre, Szegedre, Debrecen-
be vagy Miskolcra. (Egy osztaly csak egy varosba litogat el.) Mindegyik helyszinre
legalabb egy osztalynak kell utaznia. Hanyféleképpen vélaszthatnak uti célt?

C. 1561. Mekkorak lehetnek egy haromszog szogei, ha a haromszogbe irt kor
érintési pontjai altal meghatdrozott haromszog hasonlé az eredetihez?

Feladatok mindenkinek

C. 1562. Bizonyitsuk be, hogy ha az n egész szam esetén n? + 1 oszthaté 5-tel,
akkor az (n — 1) + 1 és (n+1)° + 1 szamok koziil az egyik szintén oszthaté 5-tel.
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C. 1563. Egy félszabalyos haromszoget elforgatunk a derékszogii cstucsa koriil
30°-kal, majd tjra 30°-kal. Mekkora a hdrom haromszog kozos része altal alkotott
sikidom teriilete? (Félszabdlyosnak hivunk egy hdromszoget, ha szogei 30°, 60°,
illetve 90°.)

C. 1564. Egy 6 x 6-0s négyzetracsot racsvonalak mentén n darab kiilénboz6
tertiletl téglalapra bontottunk fol. Adjunk példéat a folbontasra minden lehetséges
n > 1 érték esetén.

Feladatok 11. évfolyamtdl

C. 1565. Egy trapéz oldalai (valamilyen sorrendben) 2, 3, 5, illetve 6 egység
hosszuak. Adjuk meg a teriiletének lehet6 legnagyobb értékét.

C. 1566. Kétgyermekes csaladok korében gyakoribb-e az, hogy a testvérek
kiilonb6zé nemiiek, mint az, hogy azonos nemfiek? (Feltessziik, hogy minden gyer-
meknél p a valdszintlisége annak, hogy fiu sziiletik.)
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A B pontversenyben kitiliz6tt feladatok
(5046-5053.)

B. 5046. Legyen n > 3, és tekintsiik azt a grafot, amelynek csticsai az (i, j)
racspontok, ahol 1 < 4,5 < n, és a kiilonb6z6 (i, j) és (k,l) pontokat akkor kotjik
ossze éllel, ha i% + j2 + k? + 12 oszthaté 3-mal. Mely n-ekre lehet a graf éleit tgy
bejarni, hogy mindegyik élen pontosan egyszer haladunk at?

(4 pont) Javasolta: Pdlfy Mdté (Budapest)

B. 5047. Az ABC derékszogli haromszogben a D pont az AC befogd belsejé-
ben, az F pont az AB atfogd B-n tili meghosszabbitdsan helyezkedik el. Az ADE

és a BCE kor masodik, E-t6l kiilonbozé metszéspontja F. Mutassuk meg, hogy
CFD< =90°.

(4 pont)
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