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Ezt 6sszevonva, majd rendezve az alabbi masodfoku egyenletet kapjuk:
564 + 211a + 198 = 0.
A gyokok: a1 = —2; as = ;—%9 Mivel a; b; ¢ € Z, ezért csak a = —2 lehet j6. Ekkor

b=1ésc=1. Tehata=-2;b=1;c=1.

Ellenorzés a feladat feltételei alapjan.
Fridrik Richard
Szeged

Matematika feladat megoldasa

B. 5026. Adott ellipszis nagytengelyének végpontjaitol kiilonbozd tetszdleges
P pontjat kossiik dssze az Fy, Fo fokuszpontokkal. Az Fy PF>< szogfelezdje E-ben
metszi Fy1Fy-t. A P-n dtmend, FyFy-t E-ben érintd kor PE-et G-ben, PFy-t H-ban
metszi. Mutassuk meg, hogy GH hossza nem fiigg P meguvdlasztasatol.

(4 pont) Javasolta: Németh Ldszlé (Fonydd)

Megoldas. Legyen PG =z, PH =y, GFy = z, HF5 = t. A szokésos jelolések-
kel F1Fy = 2¢, PFy + PFy = 2a, ahol 2a az ellipszis nagytengelyének, va? — c2 = b
pedig a fél kistengelyének a hossza. A szog-
felez6-tétel alapjan

FE=2.— 212 9 TTE 4
r+z4+y+t 2a
t t
B =2 — Y% - =2 y; .
I B Jos r+z+y+ a
Az Fy, illetve az Fy pontnak a korre vonatkozd hatvanya:
z+ 2\ 41\
2(x+2)=FRE*=(2c- , illetve t(y+1t) = FoE* = (2c- 4 .
2a 2a
Innen
@raS & t= 05
z=(r+4+2)— és t= —,
a2 Y a2
azaz egyrészt
2 2 b2 2
T— :Z(l_a2> —z?, igy T =z—;
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masrészt hasonléan
c (1 2 . b? , . b2
—_— = _—— = {— 1 = {—.
Vs e 2 ey y=ig

T F x+z

Innen il i tehat a PGH haromszog hasonlé a PFjFs hiaromszoghoz,
a hasonlésag ardnya
b2
T zz b?

T+2 Pt R+

Ezért
b2 b2
GH=FiFy 5 =2 7
ami valéban fiiggetlen a P pont valasztasatol.
Geretovszky Anna (Szegedi Radnéti Miklos Kisérleti Gimn., 11. évf.)

26 dolgozat érkezett. 4 pontot kapott 23 versenyzé: Baski Bence, Beke Csongor,
Bencsik Adém, Csapldr Viktor, Geretovszky Anna, Gyorthi Adém Gyorgy, Hamori
Janka, Hegedfis Déniel, Jénosik Aron, Nagy Néndor, Nguyen Bich Diep, Osztényi
Jézsef, Rares Polenciuc, Sandor Péter, Sebestyén Pal Botond, Szabé Kornél, Telek
Zsigmond, Tiderenczl Déniel, T'6th Abel, Varkonyi Zsombor, Velich Néra, Weisz Maté,
Zsigri Balint. 2 pontos 2, 0 pontos 1 dolgozat.

ENTIARy,
oY KA
% ' '

A Szegedi Tudomanyegyetem Bolyai Intézete palyazatot hirdet ko-
zépiskolds didkok (9-12. évfolyam) szamadra.

Polygon palyazat matematikabdl
kozépiskolasoknak

A pélydzat témaja:
Kozépiskolai matematikdahoz kapcsolédé problémak, érdekességek

Ami biztosan ide tartozik: hogyan lehet egy ismert feladatot folytatni, djszerii
és érdekes feladatok vagy tritkkos megoldasok, régi korok matematikaja, hétkozna-
pok matematikdja, a matematika és a természettudomanyok kapcsolata, gyakorlati
alkalmazdsok, informatikai alkalmazésok és kapcsolatok (példdul algoritmusok) stb.
Pélyédzni egyénileg lehet, vagy maximum 3 {6s csapattal. A palyamunkédkat a Bolyai
Intézet oktatéibol allé zstiri fogja elbiralni.

Dijak (csapat esetén a jutalom megoszlik a tagok kézt):
I. dij: 25 ezer Ft értékil konyvutalvany és egy Polygon konyv,
IT. dij: 20 ezer Ft értéki konyvutalvany és egy Polygon konyv,
II1. dij: 15 ezer Ft értékli konyvutalvany és egy Polygon konyv,
Dicséret: Polygon konyv.
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