ehhez az asztalhoz iil. Az el6bbi valészintisége az indukcids feltevés szerint 1/n, az

utolsé vendég pedig % valészintiséggel fog ehhez az asztalhoz iilni.

+
Ennek az esetnek a valdszinlisége tehat k=l
n(n+1)
2) Az utolsé vendég nem ide iilt, de mér az elsé n vendég utén is k vendég

iilt az elsd asztalndl. Utébbinak megint 1/n a valdszin(isége az indukcids feltevés
n+1—k
n+1

szerint. Annak a valdszinlisége pedig, hogy az utolsé vendég nem ide iilt,

n+l—k
n(n+1)

Ennek az esetnek a valdszinlisége tehat

és ezt

A két esetet Osszeadva azt kapjuk, hogy a valdszinliség éppen n+r17

akartuk belatni.

Suranyi Laszlé

58. Ratz Laszlé Vandorgyiilés
Gyor, 2018. jilius 3—6.

OLYAI

TARSULAT

Az idei vandorgytilést lapunk alapitdja, Arany Daéniel varosaban, GyOrott
rendezte meg a Bolyai Janos Matematika Tarsulat. Jé valasztas volt, hiszen idén
iinnepli a KoMaL 125 éves fennallasat. Ez az évforduld tobb helyen is visszakoszont,
pl. egy plakatkidllitas forméajaban, de a kozépiskolds tanarverseny feladatait is
régebbi és kevésbé régi KoMal-feladatok alkotték (a feladatokat és az eredményeket
kiilon kozoljik).

A vandorgyiilésrél hosszii beszamold olvashaté az Erinté Elektronikus Ma-
tematikai Lapok szeptemberi szamaban*. Az eléaddsok anyagai megtekintheték
a vandorgyilés honlapjan (http://www.bolyai.hu/rl1v2018.htm).

A 2019-es vandorgytilés helyszine G6dolls, ide ismét nagy létszamban varja
a matematikatandrokat a Bolyai Janos Matematikai Térsulat.

A kozépiskolai tanarok versenyének feladatai

1. Hény olyan haromjegyli szam van, amelyet a szdm szdmjegyeinek 6sszegével akar
noveliink, akdr csokkentiink, csupa egyenld jeggyel irt szdmot kapunk? (A) 0; (B) 1;

(C)2; (D)3; (E)4. (K6MalL, 1959)
2. Mennyi a 99999 szém (5 db 9-es) kébében a szamjegyek sszege? (A) 72; (B) 90;
(C)99; (D) 108; (E)144.  (K6MalL, 2012)

3. Egy szamot nevezziink egoistdnak, ha minden szdmjegye annyiszor szerepel a szam-
ban, amennyi maga a szamjegy. Egoista szam példaul a 132332. Hany hatjegyli egoista
szam van? (A) 15; (B) 21; (C)60; (D) 81; (E) 82. (KéMaL, 2007)

*http://www.ematlap.hu/index.php/tanora-szakkor-2018-09/782-arany-daniel-
nyomdokain-gyorben.
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4. Hany olyan n egész szam van, amelyre log, 3 -log; 4 -log, 5-...-log,(n+ 1) = 10

teljesiil?  (A)0; (B)1; (C)2 (D)3 (E)4.  (KéMalL, 2003)
5. Legfeljebb hany részre oszthaté fel a sik 4 darab parhuzamos oldala téglalappal?
(A)22; (B)26; (C)28; (D)30; (E)32.  (KoMalL, 1991)

6. Az els6 1000 pozitiv egész szam koziil legfeljebb hanyat valaszthatunk ki ugy, hogy
semelyik két kivdlasztott szdm osszege ne legyen oszthaté a kiilonbségiikkel?  (A) 330;
(B) 331; (C) 332; (D) 333; (E) 334. (KéMalL, 2007)

7. Rogziteni szeretnénk a fiiggdnyt a karnisra. Az egyenld tavolsdgokat akkor tudjuk
egyszeriien biztositani, ha a két széls6é csipesz odacsiptetése utdn a maradékban van
ko6zépsd, s6t azt is megkdveteljiik, hogy ez minden tovabbi kettéosztasnal, a kozépso
csipesz rogzitése utan is teljesiiljon. Hany csipeszt tehetiink a karnisra, ha igy szeretnénk
rogziteni a fiiggényt? (A) 31; (B) 32; (C) 33; (D) 34; (E) 35. (KéMalL,
2004)

8. Tetszbleges z valds szamra legyen f(x) a4z + 1, z + 2, —2x + 4 értékek minimuma.
Mennyi f(x) legnagyobb értéke?  (A) 2; (B) 2%; (©) 2%; (D) 2%; (E) 3.
(KéMalL, 2003)

9. A KML légitarsasdg ingajaratokat kozlekedtet néhany varos kozott ugy, hogy egy
varosbol nem lehet hdromnél t6bb masikba kozvetleniil eljutni. Legfeljebb egy atszallassal
viszont mar barhonnan eljuthatunk barhova. Legfeljebb hany varos kozott jairnak a gépek?

(A)7; (B)8§ (C)9; (D)1o; (E)11. (KéMaL, 1992)

10. Hany megoldédsa van az x + y + z = 100 egyenletnek a pozitiv egész szdmok
korében?  (A) 4755;  (B) 4753; (C) 4851; (D) 4950; (E) 5050. (KéMalL,
2006)

11. Egy 10 emeletes hazban egyszer a lift a f6ldszintrél indult. Utja soran csak
egész emeleten allt meg, mégpedig mindegyiken pontosan egyszer. Kézben legfeljebb hany
méter utat tett meg, ha két szomszédos szint kozti kiilonbség 4 m?  (A) 200; (B) 220;
(C) 240; (D) 260; (E) 280. (KéMalL, 1981)

12. Egy labirintus folyosdi egy 10-oldali konvex sokszog oldalai és 4tléi. Legalabb
hédny mécsest kell elhelyezniink a labirintusban ahhoz, hogy minden jarat meg legyen
vildgitva? (A)5; (B)9; (C)10; (D) 11; (E)12. (KéMalL, 1987)

13. Legfeljebb hdny zart intervallumot adhatunk meg a szdmegyenesen 1gy, hogy
barmely hiarom koziil legyen két egymast metszd, viszont barmely négynek a kozds része
iires legyen? (A)5; (B)6; (C)7; (D)8 (E)9. (KéMalL, 1988)

14. Adott négy pozitiv szdm, a, b, ¢, d. Az ab, ac, ad, be, bd, cd szorzatok koziil
Otot ismeriink, ezek 2, 3, 4, 5, 6. Mennyi a hatodik szorzat értéke? (A) 2,4; (B) 3,6;
(C)4,8, (D)8 (E)12. (KéMalL, 2009)

15. Egy 6tszog négy belsé szoge 120°-0s. Az ezekkel a szogekkel szemkozti, egymdashoz
csatlakozé négy oldal hossza sorban: 2, 8, 5, 5. Milyen hosszd az 6tédik oldal?  (A) 1;
B)2; (C)3 (D)4; (E)S. (KéMaL, 2011)

16. Hany valés gycke van a /2 — x ++v/z — 1 — 1 = 0 egyenletnek? (A) 0; (B) 1;
(©)2; (D)3, (E)A4. (KéMalL, 1987)

17. Legkevesebb hany egyenes vagassal lehet egy 5 x 5-0s négyzetet egységnyi él-
hosszisagu négyzetekre felvagni, ha az egyes viagdsok utan kapott részeket tetszés szerint
rendezhetjiik el az ujabb végds elétt, és igy egyszerre tobbiiket is kettévaghatjuk? (A) 4;
B)5 (C)6; (D)7 (E)S. (KéMaL, 1989)
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18. Egy kerek asztalndl hazugok és igazmonddk iilnek, 6sszesen 30-an. Tudjuk, hogy
minden hazudés két szomszédja koziil pontosan az egyik hazudds. A 30 ember koziil 12-en
azt mondjak, hogy nekik pontosan egy hazudoés szomszédjuk van, a tébbiek pedig azt, hogy
mindkét szomszédjuk hazudés. Hany hazudds il az asztalnal?  (A) 12; (B) 13; (C) 14;
(D) 15; (E) 16. (KéMalL, 2009)

19. Mi a valdsziniisége annak, hogy 3 kockdval egy hatost dobunk? (A) %;
25 25 25 25 ..
(B) 5—4; (C) ﬁ; (D) m; (E) 216" (KOM(J,L, 1934)

20. Harom egymast koveto paros szam szorzata 87X X X X X8 alakid. Mennyi ebben
a nyolcjegyli szdmban a szdmjegyek Osszege?  (A) 42; (B) 43; (C) 44; (D) 45;
(E) 46. (KéMalL, 1981)

21. Hany olyan pozitiv egész n szam van, amelynek % darab pozitiv osztdja van?
(A)o; (B)1; (C)2; (D)3; (E)4. (KéMalL, 1995)

22. Egy szdm négy primszam szorzata. Melyik ez a szam, ha tudjuk, hogy a négy
primszam négyzetosszege 4767  (A) 1947; (B) 1986; (C) 1989; (D) 1995; (E) 2013.
(KéMalL, 1989)

23. A 20 x 20-as sakktabla néhany mez6jén babu all. Egy babut akkor vehetiink le
a tablardl, ha annak sordban vagy oszlopadban a mezéknek legalabb a fele iires. Legalabb
hédny bébura van sziikségiink ahhoz, hogy azokat alkalmasan elhelyezve egyikiiket se
lehessen levenni?  (A) 100; (B) 120; (C) 121; (D) 144; (E) 145. (KéMalL,
2011)

24. Timéar Mih&ly nehéz helyzetbe keriilt, mert lekopott a kincset rejté zsdkrol a vords
félhold. Annyit tud, hogy a négy zsik koziil a legnehezebbikben a bizaba rejtve ott van
a kincs. Harom mérés sordn az deriilt ki, hogy az elsé zsdk a méasodikkal egyiitt kisebb,
a harmadikkal egyiitt ugyanakkora, a negyedikkel egyiitt pedig nagyobb témegii, mint
a mdsik két zsak. Hanyadik zsdkban van a kincs? (A) 1; (B)2; (C)3; (D)4,

(E) Nem doénthetd el egyértelmiien. (KéMaL, 2006)

25. Ot kiilénb6z6 szinti kockaval dobunk. Hanyféleképpen fordulhat el8, hogy a do-
basok osszege 117 (A) 205; (B) 210; (C) 216; (D) 224; (E) 228.  (KoMal,
1994)

26. Egy haromszog két oldalanak hossza 12 és 18. Egy mésik, ehhez hasonld, de vele
nem egybevagd haromszog két oldalanak hossza ugyancsak 12 és 18. Mekkora a kisebb
keriiletli hdromszog harmadik oldaldnak hossza? (A) 7; (B) 8 (C)9; (D) 10;
(E) 11. (KéMalL, 2011)

27. Egy 12 f8s csoport tagjait hdnyféleképpen lehet 6 parba osztani?  (A) 720;
(B) 1440; (C) 4320; (D) 10395; (E) 12496. (KéMaL, 1928)

28. Adott egy szabdlyos 13 oldali sokszog. Hany olyan hiromszog van, amelynek
csucsai a sokszog csicsai koziil valdk és a hdromszog tartalmazza a sokszog kozéppontjat?
(A) 66; (B)78; (C)91; (D) 143; (E)208. (KéMalL, 1985)

29. Hény olyan abc hdromjegyfi primszam van, amelynek valamely t&bbszorose az a,
b, ¢ szdmjegyek valamilyen mas sorrendjével irhaté fel? (A)0; (B)1; (C)2; (D) 3;
(E) 4. (KéMaL, 1959)

30. Egy jatékkockaval addig dobunk, mig hatos nem jon ki. Mi a valésziniisége
annak, hogy koézben nem dobunk 5tst?  (A) 5 (B) ;. () 5; (D) 33 (E) 2.
(KéMalL, 1974)

A feladatsort Réka Sandor allitotta ssze és Kiss Géza lektorélta
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SO WN -

A kozépiskolai tanarok versenyének eredménye

. Fridrik Richérd (Szeged, Magister Universitas) ................c.coon... 110 pont
. Fony6 Lajos (Keszthely, Keszthelyi Vajda Janos Gimn.) ................ 105 pont
. Baloghné Cseh Judit (Szolnok, Varga Katalin Gimn.) ................. 101 pont
. Mahler Attila (Budapest, Berzsenyi Déniel Gimn.) ...................... 98 pont
. B. Varga Jézsef (Temerin, Petar Koci¢ Alt. Isk.) ........................ 97 pont
. Csanady Zsuzsa (Budapest, Badr-Madas Reformatus Gimn.) ............ 91 pont
. Fonyéné Németh Ildiké (Keszthely, Keszthelyi Vajda Janos Gimn.) ... .. 88 pont
. Szabadfalviné Korm&anyos Aniké (Miskolc, Foldes Ferenc Gimn.) ...... 84 pont
. Jeneiné Bicsak Krisztina (Budapest, Szent Istvan Gimn.) .............. 84 pont
0. Vértes Judit (Budapest, Kélcsey Ferenc Gimn.) ........................ 82 pont.

Az altalanos iskolai tanarok versenyének* eredménye

. Egyed L&szlé (Bajai III. Béla Gimn.) ..........ooiuiiiiiiiinininnn... 111 pont
. Paréczay Eszter (Go6dolléi Premontrei Szent Norbert Alt. Isk. és Gimn.) . 97 pont
. Bajcsi Barnabas (Lakszakéllas, Magyar Tannyelvli Alapiskola) ........... 91 pont
. Aszédiné PAalfi Edit (Kecskemét, Zrinyi Ilona Alt. Isk.) coveveiiiat. 86 pont
. Miklés Ildiké (Vamosmikolai Alt. Tagisk.) ..........c.covieieeinieaonn... 85 pont
. Téth Gabriella (Csantavér, Hunyadi Janos Alt. Isk.) ..................... 77 pont.

A 2018. évi Beke Mané Emlékdijasok

A Beke Mané Emlékdij Bizottsdg dontése alapjan 2018-ban a dij méasodik

fokozatdban részesiilt Biré Eva, Cséka Gézané, Csordasné Szécsi Joldn,
Gulyasné Nemes Katalin, Maréti Laszloné, Maksa Gyula és Paulovits
Gydorgy.

A részletes indoklds honlapunkon (www.komal.hu) olvashato.

Gyakorlé feladatsor
emelt szintli matematika érettségire '

I. rész

1. a) Oldjuk meg a valés szdmok halmazan az aldbbi egyenletet:
Vi =6-—uz. (5 pont)
b) Oldjuk meg a [ — g; 0] intervallumon az aldbbi egyenletet:

sin?x + cosz = —1. (6 pont)

* Az altaldnos iskolai tandrok versenyének feladatait nem kozoljiik.
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