C. 1500. Az AB szakaszon kijeloljiik az X és Y pontokat, majd megrajzol-
juk a pozitiv koriiljarasut AX PQ, X BRS, BYWYV és Y AUT négyzeteket, melyek
kozéppontjait jelolje rendre K, L, M és N. Bizonyitsuk be, hogy a KM és LN sza-
kaszok merdlegesek egymasra és egyenld hosszuak.

(Német versenyfeladat)

C. 1501. Melyik az a leghosszabb szamtani sorozat, amelynek tagjai 200-nal
kisebb, kiillonb6z6 primszamok?

Feladatok 11. évfolyamtdl

C. 1502. Hat-hat egyforma sugaru kort rajzoltunk két kiilonb6z6 médon egy-
egy egységnégyzetbe az dbrdn lathaté moédon. Melyik elrendezésben nagyobb a ko-
rok sugara?
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(Német versenyfeladat)

C. 1503. Egy adott haromszogben az a, b, ¢ oldalak hosszanak négyzetei
ebben a sorrendben szamtani sorozatot alkotnak. Mutassuk meg, hogy a b oldallal
szemkozti szog nagysaga legfeljebb 60° lehet.

Bekiildési hatarid6: 2018. november 10.
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A B pontversenyben kittizott feladatok
(4974-4981.)

B. 4974. Legalabb hany szdmot kell kivalasztani az 1,2,...,10 szamok ko-
ziil, hogy biztosan legyen kozottitk néhany szdam, melyek Osszege oszthato 11-gyel,
béarhogyan is torténik a szamok kivalasztasa?

(3 pont) Javasolta: Rdéka Sdndor (Nyiregyhaza)
B. 4975. Adott négy, paronként kiilonboz6 egyenes: e || f és g || h, valamint

egy P pont. Szerkessziink olyan P-re illeszked6 egyenest, amely az e, f, g és
h egyeneseket rendre olyan E, F', G és H pontokban metszi, amelyekre EF = GH.

(3 pont)
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B. 4976. Legyen A = {—4;—3;—-2; —1;0;1;2; 3;4}. Kezdd és Mdsodik felvaltva
valasztanak ki egy-egy, még nem vélasztott szamot az A halmaz elemei koziil.
Az a jatékos nyer, akinek elébb lesz harom olyan, dltala vélasztott szdma, melyek
Osszege 0. Van-e valamelyik jatékosnak nyer6 stratégiaja?

(4 pont) Javasolta: Bdn-Szabé Aron (Budapest)
B. 4977. Bizonyitsuk be, hogy egy derékszogli haromszog beirt korének érin-

tési pontjai dltal meghatdarozott haromszog magassdgpontja a derékszogli harom-
sz0g atfogdjahoz tartozd magassdgvonalara illeszkedik.

(4 pont) (Kvant)

B. 4978. Legyen n > 3 egész szdm és « tetszbleges valds szam. Bizonyitsuk
be, hogy

(5 pont)

B. 4979. Az ABC hegyesszogi haromszogben D és E rendre az AB, illetve az
AC oldalnak belsé pontja. A BE és CD szakaszok metszéspontja F. Bizonyitsuk
be, hogy ha BC? = BD - BA+ CE - CA, akkor ADFFE hiirnégyszog.

(5 pont) Javasolta: Réka Sdndor (Nyiregyhdza)

B. 4980. Legyen n > 3 pozitiv egész, a1, asq, . .., a, pedig pozitiv valés szamok.
Igazoljuk, hogy

1<

aq a2 Qp, |:7’L:|

+ +... 4+ -
an, +a1+ax a;+az+as Ap—1 + ap + aq 2

és az egyenl6tlenség bal oldala nem cserélheté nagyobb, a jobb oldala pedig kisebb
szémra (ahol [x] az = szdm egész részét jelenti).

(6 pont)
B. 4981. Egy egységkocka xy sikra vonatkozé meroleges vetiiletének teriilete

A, a z tengelyre vonatkozé meréleges vetiiletének hossza pedig a. Bizonyitsuk be,
hogy A = a.

(6 pont) Javasolta: Erben Péter (Budapest)

%

Bekiildési hatarids: 2018. november 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518

%

Koézépiskolai Matematikai és Fizikai Lapok, 2018/7 419



