G és B egy korben metszik egymdst, amely nyilvan illeszkedik az OP szakasz S
felezémeroleges sikjara.

Vetitsiik le a vq, ..., vy vektorokat az OP egyenesre, és tekintsiik a vetiiletek
elojeles hosszat: ha a vetiiletvektor s-sel egyallast, akkor a hosszat pozitivnak
tekintjiik, egyébként negativnak. Mivel
a vektorok Osszege éppen s, azért a ve-
tiiletek eljeles hosszdnak Osszege |s|.
fgy van olyan vektor, mondjuk wvq,
amely vetiiletének el6jeles hossza leg-
feljebb |s|/2. Ez geometriailag ponto-
san azt jelenti, hogy vy az origébdl egy
olyan A pontba mutat, amely az S-nek
az origbt tartalmazé zart félterébe esik.
Messiik el a G és B gomboket az AOP
sikkal, igy kapjuk az dbrdt.

Legyen az A pontnak az OP szakasz F felez6pontjara vett tiikorképe A’. Ekkor

- - -

PA = —vq, ezért OA' = O?—l—PA’ =s—vVy =vVg+...+vmM, azaz M — 1 darab
adott vektor Osszege. A tiikrozés miatt az S sik elvdlasztja az O és A’ pontokat
(esetleg A’ € S), valamint A’ illeszkedik G felszinére, ezért — ahogyan az az dbrardl

. —
leolvashaté — A’ nem lehet a B gémb belsejében. Igy |OA’| > 1, és a bizonyi{tést
befejeztiik.

Zsigri Bdlint (Budapest, Szent Istvdn Gimn., 11. évf.)

69 dolgozat érkezett. 5 pontos 36, 4 pontos 9, 3 pontos 7, 2 pontos 4, 1 pontos 3,
0 pontos 10 dolgozat.

A C pontversenyben kitlizott gyakorlatok
(1476-1482.)

Feladatok 10. évfolyamig

C. 1476. Igazoljuk, hogy az

(y — 6)2 y+3 4 xy
+x- x
3zy Y r 12

egyenlGtlenség minden pozitiv x, y valds szampérra teljestil.

C. 1477. Bizonyitsuk be, hogy ha az ABCD trapéz AD alapjan van olyan
E pont, amelyre az ABE, BCE és CDFE haromszogek keriilete egyenld, akkor
BC = $AD.
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Feladatok mindenkinek

C. 1478. Egy 37-tel oszthaté hatjegyli szam szamjegyei kiilonbozoek, és nem
szerepel kozottiikk a 0. Mutassuk meg, hogy a szadmjegyek sorrendjét cserélgetve
még legalabb hat 37-tel oszthat6 szamot kaphatunk.

C. 1479. Egy ABC héromszogben az AC oldal T bels6é pontjara TA = BC,
tovabba az AB oldal P belsé pontjara a CBP és PAT haromszogek egybevagoak.
A BC oldal @ bels6 pontjdra T'QQ nem parhuzamos AB-vel, és a BPQ haromszog
hasonlé a T'C'Q) haromszoghoz. Igazoljuk, hogy PT = QT.

C. 1480. Oldjuk meg az

23 —Tx+6 - 2v + 14
r—2 C or+2

egyenletet az egész szamok halmazan.
Feladatok 11. évfolyamtol

C. 1481. Egy 2 sugaru korbe irt szabalyos nyolcszog csiicsait harom kiilonb6z6
moédon kotjiik 6ssze az dbra szerint: minden szomszédos, minden méasodszomszé-
dos, majd minden harmadszomszédos cstcsot. Igazoljuk, hogy a harom beirt kor
sugaranak szorzata 2.

C. 1482. Igazoljuk, hogy

3+2V2

2sinz + sin (2z)| < 5

%

Bekiildési hatarid6: 2018. majus 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518
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