B. 4929. Adott az & ellipszis és a ‘H hiperbola a térben gy, hogy sikjaik meré-
legesek egymasra, valamint £ fokuszai H valds tengelyének végpontjai, H fékuszai
pedig £ nagytengelyének végpontjai. Legyen A és B két rogzitett pont a H hiper-
bola kiilénboz6 again, tovabba P legyen az ellipszis egy tetszoleges pontja. Mutas-
suk meg, hogy a PA + PB tavolsagosszeg nem fiigg P megvalasztasatol.

(6 pont)
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Az A pontversenyben kitilizott
nehezebb feladatok
(713-715.)

A. 713. Azt mondjuk, hogy a valés szamokbdl allé6 ai,as,... sorozat ter-
peszkedd, ha minden pozitiv egész j-re i < j esetén |a; — a;| > % Hatarozzuk meg
az sszes olyan C pozitiv valds szdmot, melyre megadhaté a [0; C| intervallumban
egy terpeszked6 sorozat.

Javasolta: Di Giovanni Mdrk (Cambridge)

A. 714. Adottak a paronként diszjunkt D1, Ds, ..., D, korlemezek az euklide-
szi stkon (n > 2). Jelolje k = 1,2,...,n-re fi a Di-t hatdrol6 korre valé inverzidt.
(Az fy fiiggvényt Dy kozéppontjanak kivételével a sik minden pontjéban értel-
mezziik.) Hény fixpontja lehet a sik lehetd legbdvebb részhalmazén értelmezett
fno fno10...0 f1 transzformécionak?

Javasolta: Vdli Benedek (Szeged)

A. 715. Legyenek a és b pozitiv egész szamok. Egy a x b méretii téglalapot
olyan négyzetekkel fediink le hézagmentesen és atfedések nélkiil, melyek oldalhossza
2-hatvany, vagyis a lefedéshez 1 x l-es, 2 X 2-es, 4 X 4-es, ... méretli négyzeteket
hasznalhatunk fel. Jelolje M azt, hogy egy ilyen fedéshez minimalisan hany négy-
zetet kell felhaszndlnunk. Az a és b szamok egyértelmiien felirhatok kiilonbozé ket-
t6hatvanyok osszegeként: @ = 291 + ...+ 2% b =201 4 4 2b¢ Mutassuk meg,

hogy
M = Z glai—bj|

i=1 j=1
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