A B pontversenyben kittizott feladatok
(4912—-4920.)

B. 4912. Bizonyitsuk be, hogy az 5x? — 4y? = 2017 egyenletnek nincs egész
megoldasa.

(3 pont)

B. 4913. Az ABCD hiirnégyszog A csicsandl fekvo szogét az AC 4tlé felezi.
Jeloljiik ki az AD oldal D-n tili meghosszabbitasan az F pontot. Mutassuk meg,
hogy CE = C A akkor és csak akkor teljesiil, ha DE = AB.

(3 pont) (Bolgdr feladat)

B. 4914. Legyen p(z) olyan egész egyiitthatds polinom, amely négy kiilonb6z6
egész helyen is a 2000 értéket veszi fel.

a) Igazoljuk, hogy nincs olyan xg egész szdm, amelyre p(xg) = 2017.

b) Adjunk meg olyan (a fenti feltételnek megfelel) p(z) polinomot és x; egész
szamot, amelyre p(z1) = 2018 teljesiil.
(4 pont)

B. 4915. Adottak az A;, As, Az, Ay, As és P Aaltaldnos helyzeti pontok
a sikon. Jelolje k; azt a szdmot, ahanyféleképpen az Aq, As, As, Ay, A5 pontok koziil
kivalaszthaté ¢ darab dgy, hogy a kivalasztott pontok konvex burka tartalmazza
P-t. Mutassuk meg, hogy k3 = k4.
(5 pont)

B. 4916. A térbeli derékszogii koordindtarendszerben rogzitsiik a P(a,b,c)
pontot, ahol a,b,c > 0. Az origdt jelolje O. Egy P-re illeszked6 S sik messe a koor-
dindtatengelyeket a pozitiv felitkkre es6 X, Y és Z pontokban. Mutassuk meg,
hogy az OXY Z tetraéder térfogata pontosan akkor minimadlis, ha P az XY ZA
sulypontja.

(4 pont)

B. 4917. Hatdrozzuk meg az 6sszes olyan f: (R\{0,1}) = R fiiggvényt,
amely teljesiti a kovetkez6 Osszefiiggést:

() () =

(5 pont) Javasolta: Kovdcs Béla (Szatmdrnémeti)

SRR

B. 4918. Mutassuk meg, hogy M darab (M > 2) térbeli egységvektorbdl ki
lehet vélasztani M — 1 olyat, amelyek 0sszegének hossza legaldbb egységnyi.

(5 pont)
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B. 4919. Az ABC héaromszog beirt korének kozéppontja I, a beirt kor a BC,
CA, illetve AB oldalakat rendre az A, By, illetve Cy pontokban érinti. Az AB és
A1 B; egyenesek a K pontban metszik egyméast. Mutassuk meg, hogy a K kozép-
pontu, Ci-en dtmend kornek, az AC, 1B, deltoid beirt korének, valamint a BA,1C
deltoid beirt kérének van egy kozos érintdje, ami dtmegy a C' ponton.

(6 pont)
B. 4920. Hanyféleképpen lehet 1 x 2-es domindkkal atfedés és hézag nélkiil

lefedni a 8 x 8-as sakktdbla koriil felvett 2 egység szélességli szegélyt? (Az dbrdn
lathato két lefedést kiilonbozdének tekintjiik.)

(6 pont) Javasolta: Réka Sandor (Nyiregyhdza)

*

Bekiildési hatarid6: 2018. januar 10.
Elektronikus munkafiizet: https://www.komal.hu/munkafuzet
Cim: K6MalL feladatok, Budapest 112, Pf. 32. 1518
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Az A pontversenyben kitiizott
nehezebb feladatok
(710-712.)

A. 710. Mely n-re lehet felbontani egy szabdlyos n-szoget véges sok harom-
szogre ugy, hogy semelyik két haromszognek ne legyen k6zos oldala?

(2017. évi Schweitzer-feladat nyomdn)
A. 711. Melyek azok az (m,n) parok, amelyekhez létezik olyan f: R? — R?
injektiv fiiggvény, hogy minden szabdlyos m-sz6g f-nél vett képe szabdlyos n-szog

legyen? (Itt m,n > 3, és szabdlyos N-szog alatt a zart tordttvonalat értjiik, nem a
zdrt sokszoglemezt.)

Javasolta: Sutanay Bhattacharya (Bishnupur, India)
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