C. 1438. Bizonyitsuk be, hogy az 22 + y> = 2* egyenletnek nincs megoldéasa
az x, y, z primszamok korében.

Feladatok 11. évfolyamtdl
C. 1439. Milyen c érték esetén lesz az
(@=57+@-1)7"=c¢
(—1)°+@wy-57=c¢
egyenletrendszernek egyetlen megoldasa?

C. 1440. Az ABCDA'B'C'D’ egységkockaban le- D'

’
gyenek M és N a D’ és B pontok merSleges vetiiletei A’C
a B'D testitléra. Hatdrozzuk meg a BN D' M négyszog
teriiletét.

Matlap (Kolozsvér)

A
B
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A B pontversenyben kitiizott feladatok
(4894-4902.)

B. 4894. Hét rabl6 a zsakmanyolt aranytallérokat 1igy osztja el, hogy névsor
szerint haladva annyit vesznek el, amennyi a még nem szétosztott aranytallérok
szamaban a szdmjegyek osszege. Két teljes kor utan az arany elfogy. Mindenkinek
ugyanannyi jutott, csak a vezérnek lett tobb. Hanyadik volt a vezér a névsorban?

(4 pont) Matlap (Kolozsvar)
B. 4895. Bizonyitsuk be, hogy ha n —1 és n+ 1 egyarant primszamok, és
n > 6 egész szdm, akkor n?(n? + 16) oszthaté 720-szal.
(3 pont)
B. 4896. Az ABCD konvex négyszog oldalfelez6 pontjai legyenek A;, B,
C1, D1. Az A1 B1C1 D1 négyszog oldalfelezé pontjai legyenek Ay, Ba, Cy, Dy és

ezt folytatjuk tovabb. Bizonyitsuk be, hogy ha A;B;CiD; hurnégyszog, akkor
A2017B2017C2017D2017 is hirnégyszog.

(3 pont) Javasolta: Szoldatics Jozsef (Budapest)
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B. 4897. Adott a sikon n darab pont. Mutassuk meg, hogy kivalaszthato
koziilitk hdrom — mondjuk A, B és C' — gy, hogy ABC'< < 180°/n.

(4 pont)

B. 4898. Bizonyitsuk be, hogy ha A egy pozitiv egész szamokbdl &llé négy-
elem{i halmaz, hogy barmely a,b € A, a # b esetén ab + 13 négyzetszdm, akkor
A elemei 4-gyel osztva 2-t adnak maradékul. (Lasd Diofantoszi szdmhalmazok cim@
cikkiinket a 391. oldalon.)

(4 pont) Javasolta: Nyul Gdbor (Debrecen)

B. 4899. A G egyszeril sikgraf minden csticsa harmadfoki, és tudjuk, hogy
létezik G-nek olyan sikba rajzoldsa, ahol G élei egymdast nem metsz6 egységnyi
hosszu szakaszok. Mutassuk meg, hogy G-nek legalabb 8 csticsa van.

(5 pont)

B. 4900. Legyen K egy origéra szimmetrikus konvex lemez, e egy origéra
illeszked8 egyenes, ¢’ pedig egy tetszdleges, e-vel parhuzamos egyenes. Jeldlje to-
védbbd #H a H halmazba es§ récspontok szémét. Igazoljuk, hogy #(K Ne) +1 >
> #(Kne).

(5 pont)

B. 4901. Torpfalvan jarvany iitotte fel a fejét azt kovetoen, hogy csuf koér-
sag fert6zott meg néhany torpot. Szerencsére a betegségbol minden torp egy nap
alatt meggydgyul, és ezutdn egy napig immunissd vélik, &m sajnos ezt kovetGen
djra fert6zodhet. Az dllapot megvaltozasa mindig éjszaka, alvas kozben kovetkezik
be. Kellemetlen, hogy a torpok még betegen sem adjak fel azt a megrogzott szoka-
sukat, hogy minden egyes nap minden baratjukat meglatogatjak. Marpedig ha egy
beteg torp egy nem immunis, egészséges torppel talalkozik, az utébbi bizonyosan
megfert6zodik. Mutassuk meg, hogy ha Torpfalvan 100 torp él, akkor a jarvanynak
a kitorését kovetd 101. napon mar biztosan vége van.

(6 pont) BME VIK folklor

B. 4902. Adott a sikon négy kiilénboz6 hosszisagu, egyméssal parhuzamos
szakasz, A1B1, Ay By, A3Bs3 és AyBy. Tetszoleges 1 < i < j < 4 esetén legyen M;; az
A;Bj és A;B; egyenesek metszéspontja. Mutassuk meg, hogy az Mo M3z4, Mz Moy
és My4Ms3 egyenesek egy ponton mennek at vagy parhuzamosak.

(6 pont)
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